ANALISI MATEMATICA I - C.D.L. SNAMO - PROF. A.L. AMADORI

ESERCITAZIONE 10: derivate - 1 parte

ESERCIZIO 1. Dopo aver individuato il dominio, calcolare la derivata delle seguenti funzioni, specifi-
cando l'insieme di derivabilita. Classificare poi gli eventuali punti di non derivabilita (punti di non

continuita, cuspidi, punti angolosi, punti a tangente verticale).
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ESERCIZIO 2. Determinare, se possibile, I’equazione della retta tangente al grafico delle seguenti
funzioni, nei punti a fianco indicati
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ESERCIZIO 3. Si consideri la funzione f(z) = V1 — 2.

Per ognuna delle seguenti affermazioni, stabilire se ¢ vera o falsa:
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3.g) il punto di massimo assoluto & stazionario
3.h) il punto di minimo assoluto ¢ stazionario
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Per ognuna delle seguenti affermazioni, stabilire se & vera o falsa:

ESERCIZIO 4. Si consideri la funzione f(x) =

4.a) f(x) & crescente

4.b) f(x) & crescente sull’intervallo (0,+/2 — 1)

4.c) f(z) ¢ decrescente sull’intervallo (v/2 — 1, 400)
4.d) z=+/2—1 ¢ un punto stazionario

4.¢) = =+/2—1¢un punto di massimo relativo
4f) x=+/2—1 ¢ un punto di massimo assoluto

=1

ESERCIZIO 5. Si consideri la funzione f(x) =

Per ognuna delle seguenti affermazioni, stabilire se ¢ vera o falsa:

(x) & crescente sull’intervallo (1, +00)
(x) & decrescente sull’intervallo (—oo,0)
—1/+/2 & un punto stazionario

—1/+/2 & un punto di minimo relativo
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5.) x = —1/+v/2 ¢ un punto di minimo assoluto
5.f) =1 ¢ un punto a tangente verticale
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h) x =1 ¢& un punto di minimo relativo
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ESERCIZIO 6. Si consideri la funzione f(z) = 2% + |z|.
Per ognuna delle seguenti affermazioni, stabilire se € vera o falsa:

7.a) f(x) e pari

7.b) z =0 & un punto stazionario

7.c) x =0 ¢& un punto di minimo relativo
7 d) x =0 ¢ un punto di minimo assoluto

7.e) f(x) verifica le ipotesi del Teorema degli zeri nell’intervallo [—2, 1]
) f

(x) verifica le ipotesi del Teorema di Rolle nell’intervallo [—1, 1]
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Per ognuna delle seguenti affermazioni, stabilire se € vera o falsa:

ESERCIZIO 7. Si consideri la funzione f(x) =

7.g) x =1 ¢& un punto di discontinuita

7.h) x =1 ¢ un punto angoloso

7i) x = —1 & un punto angoloso

7.j) x =1 & un punto di massimo assoluto

7k) x = —1 & un punto di minimo assoluto

7.1) non ci sono punti stazionari

7.m) f(x) & strettamente decrescente

7.m) per ogni ¢ > 0, 'equazione f(x) = ¢ ha esattamente due soluzioni
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ESERCIZIO 8. Per ognuna delle seguenti funzioni, studiare ’andamento qualitativo precisando:

1) il dominio,

2) linsieme di continuita, classificando gli eventuali punti di discontinuita e di prolungabilita,

3) il comportamento alle estremita del dominio, precisando la presenza di eventuali asintoti,

4) Tinsieme di derivabilita, classificando gli eventuali punti di non derivabilita,

5) gli estremi locali (cioé massimi e minimi relativi) e gli intervalli di monotonia,

6) gli estremi globali (cioé estremo superiore e inferiore), rilevando gli eventuali massimi e minimi
assoluti,

7) il grafico,

8) I'immagine.

2
T x
84) a6 8b) sz ek
8.c) V14 a2, 8.d) +ax(zx—1)2,
z—1
. r f x
8.e) e 8.f) |z|*,

ESERCIZIO 9. Per ognuna delle seguenti funzioni, determinare il dominio e I'insieme di derivabilita.
Trovare poi i punti estremanti locali e globali e stabilire qual & I'immagine della funzione. Infine,

tracciare un grafico qualitativo e discutere le equazioni f(z) = 0, f(z) = 1 e f(z) = —1 (cioe
stabilire se ammettono soluzioni e, in caso affermativo, precisare quante sono).
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